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Déterminants

Exercice 1:
Montrer que I'ensemble des formes bilinéaires alternéed’sli€-espace vectoriel de dimension 2, estlikhespace vectoriel de
dimension 1.
Exercice 2:

On considérd” et G deux sous-espaces supplémentaires &tgspace vectorigk de dimensiom, et la symétries par rapport &'
parallélement &.

Déterminerdet s .

Exercice 3 : Calculer les déterminants suivants , (@b, c, d) € R*.

1.
1 1 1
a+b c+a b+c
ab ca be
2.
2a 2a a—b—c
2b b—c—a 2b
c—a—b 2c 2¢
3.
a ¢ ¢ b
c a b c
c b a ¢
b ¢ ¢ a
4,
a b ¢ d
b ¢ d a
c d a b
d a b ¢

Exercice 4 : Méme question pour les déterminants suivants :

1.
(b+c)’ b? c?
a? (c+a)? c?
a? b? (a+0b)°
2.
a+b b+c c+a
a?+b VP+c? P2+a?
ad+b B+ A48
3.
0 1 1 1
1 0 a% b
1 a2 0 ¢
1 8 2 0
4,
a 0 b 0
0 a 0 b
c 0 d O
0 ¢c 0 d



Exercice 5 :Démontrer, sans le calculer, que le nombre

W N =
N O Ot
ol O O

est divisible pai3 x 8. (on pourra d’abord remarquer que les nombres 156, 260 et 325 sont divisibles par 13).

Exercice 6 : Calculer le déterminant

0 1 1
1

1
1 1 0

Exercice 7 : Calculer, par récurrence poar> 2, le déterminant :

1 1 1 1
Ty T2 o Tp—-1 In
2 2 2 2
T T3 ER e | Ty
n—1 n—1 n—1 n—1

Ty Ta v Ty Ty

Ce déterminant est appelé déterminant de Vandermonde d'ordre



