
Démonstration de la formule d'aire du disque à partir de ladé�nition de π = P/D en Cours Moyen :ou les prémi
es de la notion de limite et de 
al
ul in�nitésimalLa preuve suivante a été expérimentée (ave
 su

ès, i.e. ave
 
ompréhension e�e
tivedes élèves !) dans une 
lasse de Cours Moyen apparentée SLECC, en 2007-2008. Biensûr, à 
e niveau, il n'y a pas de notations aussi formelles que 
elles dé
rites 
i-dessous,la pro
édure repose plut�t sur des manipulations ave
 papier, 
ompas et 
iseaux !Disque −→ parallélogramme (ou re
tangle)

π =
P

D
⇒ P = π ×D = 2× π ×R

base ≃ P

2
= π ×R

R

À la limite, en augmentant le nombre de se
teurs triangulaires, on voit don
 que l'airedu disque est donnée par π×R×R = πR
2. Bien entendu, 
e travail suppose que l'on aitau préalable soigneusement traité l'aire du re
tangle, du triangle et du parallélogramme,ave
 là en
ore les dé
oupages géométriques 
lassiques pour justi�er les formules. Lestatut de la formule P = πD = 2πR est di�érent, dans 
e 
as il s'agit d'une dé�nitiondu nombre π : 
'est le rapport du périmètre au diamètre, qui est indépendant du 
er
le
onsidéré (on justi�era intuitivement que si le diamètre double ou triple, il en est demême pour le périmètre, 
e qui formellement résulte du théorème de Thalès . . .). Il estbien sûr souhaitable d'expérimenter en enroulant quelques tours d'une �
elle autourd'un tuyau de diamètre 
onnu, pour trouver une valeur appro
hée de π.


