Exercices  faisant intervenir des systèmes linéaires                     

 08.12.2004                                                                                              Moralès


EXERCICE 1. Calcul de l’exponentielle de la matrice 

                                  A =  eq \b(\a\ac\hs4\co1( 2   – 1   2 ; 5   – 3   3 ; – 1   0  – 2))
EXERCICE 2. Soient n SYMBOL 206 \f "Symbol"\h N \{ 0 ; 1 } ,  eq \b(a , b , c) SYMBOL 206 \f "Symbol"\h EQ \o(I;C) 3 .

A =    eq \b(\a\ac\hs4\co1(a b . . ; c . .  0 ; 0 .  . b ; . . .b a))  SYMBOL 206 \f "Symbol"\h M n ( EQ \o(I;C) ).

Déterminer les valeurs propres et les vecteurs propres de A.

EXERCICE 3. Déterminer un polygone à n côtés connaissant les milieux des côtés ( dans R 2 euclidien ).

EXERCICE 4. Prouver l’existence pour tout réel x puis calculer les intégrales : 

F(x) =  – t ; eq \i\in(\d\ba2()0 ;\d\fo1() + ( ;  ))
cos xt dt)
  et G(x) =  – t; eq \i\in(\d\ba2()0 ;\d\fo1() + ( ;  ))
 sin xt dt)

EXERCICE 5. Soient a 1, . . . , a n n points distincts de 

                                   [ 0 ; 1 ], et f i : R → R +  la fonction définie par  f i ( x) = | x – a i |. Montrer que le système  eq \b(f i ) i  SYMBOL 206 \f "Symbol"\h [| 1 ; n |] est libre dans l’espace vectoriel des fonctions continues de [ 0 ; 1 ] dans R.

Utilisation  en algèbre linéaire de la division euclidienne pour obtenir un système linéaire. 

Utilisation des suites récurrentes pour résoudre un système linéaire.

Exercice de géométrie utilisant un système de Cramer.

Résolution d’un système différentiel du premier ordre.

Exercice d’analyse que l’on peut résoudre en utilisant un système linéaire.

