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INTRODUCTION

Les présentes notes ont été prises d Uoption du
cours de Mathématiques Approfondies que jai professée a la
Faculté des Sciences de Paris au 2-éme semestre de 1961-62
(2h de cours par semaine). Ce cours est destiné ¢ des Licenciés
de Mathématiques, qui veulent s'orienier vers les Mathémati-
ques pures. Je n'ai don, dans les 5 premiers chapitres, suppo-
sé connus que des notions et résultats faisant partie des pro-
grammes de la Licence francaise, c’est & dire la partie la plus
Slémentaire de I'Algébre abstraite. Je prie donc le lecteur
mieux informé de wm’excuser si, & de nombreuses reprises, il
constate quun traitement plus court ou plus systématigue peut
stre donné en utilisant des outils plus puissants {par exemple
ceux quon irouve dans U Algébre Commutative de Bourbaki).
Par centre le lecteur non informé trouvera, par exemple, dans
ces motes, des exposes trés élémentaires du passage 4 un
rmmean Ce fractions, et de la complétion d'un anneau m-adigue.




Le Chapitre VI, consacré essentiellement aux an-
neaux réguliers et d leur factorialité, utilise par contre un
peu d’Algébre Homologique. Cect ne va pas loin, et se réduit
d la définition des foncteurs Tor, et & leurs propriétés de dé-
calage, de commutativité et de suite exacte. Dans un remar-
quable cours polycopié (“Homological dimension of rings and
modules”, University of Chicago, 1959), dont je me suis souvent
inspiré, Irving Kaplansky a cependdnt montré que la théorie
des anneaux locaux réguliers (théorémes des syzygies, récipro-
que, localisation, factorialité) peut se développer trés élémen-
tairement, sans foncteurs Tor ni Ext; afin de gagner du temps,
et d’éviter aussi une inutile duplication, j’ai préféré suivre une
autre voie et utiliser les Tor. A la fin du chapitre VI ai
donné, sans démonstration, un apercu des résultats de factoria-

lité qui n’ont pi figurer dans mon cours.

Le lecteur constatera que la théorie des anmneaux
factoriels, bien que trés élémentaire dans son principe, a été
trés active ces derniéres années. Méme dans les 5 premiers
chapitres, 4 c¢6té des noms de Gauss et de Klein (et méme
d’Euclide), il trouvera des résultats récents de Nagata (sur les
anneaux de fractions), de Mori (sur les completés) et de
Pauteur (sur la non-factorialité de certains anneaux de séries
formelles). Quant cux résultats du chapitres VI, dis g Koszul,
Serre, Auslander, Buchsbaum, Kaplansky et Uauteur, ils sont

presque tous trés récents.

Je tiens & remercier trés vivement mon éléve et ami
Artibano Micali, qui a rédigé ces notes avec beaucoup de soin,
d’intelligence, de dévouement et de compétence. Je remercie
aussi Mademoiselle Lucetie Dutheil, qui a participé 4 cette ré-
daction, et la Sociedade de Matemdtica de S@o Paulo qui a bien
voulu se charger de la polycopie et de la diffusion.

Paris, Septembre 1962,
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